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T.os teoremas relativos a la convergencia simple y a la con-
vergencia absoluta de las funciones D,, estin expuestos en el
curso  de Rey Pastor de 1916, donde se introdujeron tales ex-
presiones, dando también las formulas de las abscisas correspon-
dientes ¢y a; y demostrando la convergencia uniforme en un
angulo que tiene por vértice un punto de convergencia.

P rosiguiendo tal estudio establecemos los casos en queexis-
te convergencia uniforme y consideramos luego la convergencia
de funciones D,, de variable compleja parabélica, pues en ellas
se presenta la particularidad de coincidir las abscisas de conver-
gencia simple y uniforme.

En algunos de los teoremas que damos, la demostracién es
paralela a la ya conocida para la transformacién ordinaria de
Laplace e igualmente sencilla, a pesar de la doble generaliza-
cién  del tipo de integral y de la exponencial que figura en el
integrando, resultando asf, con el mismo esfuerzo, propiedades
mas generales que comprenden a aquellas ya conocidas como
casos particulares de éstas. En otros teoremas la demostracion
exigre nuevos artificios.
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tampién  converge unifomemente para z>c siempre que
Ay < K.
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y k=N(2) =K y o(z) de variacién acotada, de acuerdo con las
condiciones de la hipétesis.

12. 8i la integral

[=o]

fe—z)\(l‘) d c(,(r)

0

converge uniformemente para x=¢>0, siendo:
a(r) =0 (e[d”\(!‘))

también converge uniformemente para z=6>0 la integral

@x
[e=20 a(r) dA(r).
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13. Dada la funcién
w
f(2) = f e=r) d a(r)
0

de variable compleja parabélica, la abscisa de convergencia uni-
forme coincide con la de convergencia simple.

14. Si la integral de variable z parabélica

/;g—zl(r) da(r)

v

converge en un punto z;, converge uniformemente en el semi-

plano R(2) = R(z).

15. Dada la integral

#(2) = [0 d or)

que converge paraz>>c, donde A(r) es continua y estrictamente
creciente A(0)=0; la funcién a(r) de variacién acotada estd
texpresada asi:
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a(r)= _fe_@ dz para h>c.
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16. Si la integral
fz)= [ e N2 d u(z)
0

donde \(z) es estrictamente creciente, converge para z>¢, para
todo h>c se verifica que:
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D;f A(ro) =

para ry>0 y p<0(%).

17. Si A(r) es una funcién de variacion acotada en todo in-
tervalo finito 0 <r=<R y coincidente con $(r) para r=K tal
que B(r) es analitica en la regioén [r|=K y se anula en el infinito,
y A(r) es una funcién positiva infinitamente creciente, entonces
1a funcién

f(Z) — :-z}\(r)dAO-)

es analitica en todo el plano cortado a lo largo del semi-eje real
negativo.

18. Si A(r) es una funcion acotada en el intervalo (0; %),
de variacién acotada en cada intervalo finito, definida por la
serie absolutamente convergente:

Alr)y= % + %;zn cosn\(r) +bysenn(r)

siendo \r)>0 spfinitamente creciente, la funcién

1) Usamos aqui el concepto de derivada de indice fraccionario de Riemann-
Tiouville. Sobre ellag pueden verse log trabajos recientes de Marchand, 1927 ¥
Smith, 1941.
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f(2) = [e=20 d A(r)
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tiene a lo sumo como puntos singulares en el plano, polos de
primer orden en los puntos.—-ni.

19. Si la funcién A(r) estd definida por la serie:
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absolutamente convergente para r=0 y A(r) es continua e infi-
nifamente creciente, la funcidn
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tiene a lo sumo polos de primer orden en los puntos —Jy;
—ky; o



