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Elgast o públ ico en educaci ón represent a másdel5% delPI B,como
media en l ospaí sesdel aOCDE.EnEspaña sededi can másde4 ,1bi llones
de peset asde l osrecursospúbl icosa financi arest a act ivi dad.La j ust ifica-
ci ón delgast o educat ivo ha di scurri do tradi ci onal mente pordi versoscami -
nos:desdel a teorí adel osbi enespref erent esaargument aci onesbasadasen
consi deraci onesdeequi dad.

Utilizando l as herrami entas que pr oporci ona l a teorí a delcapi talhu-
manoexponemosuna t ercera l ínea dej ust ificaci ón.Lapr opi a natural eza de
est a forma de capi tal ,uni do a l a inexi stenci a de mercadosperf ect os,en el
sent ido deArr ow-Debreu,i mpidequeelmercado l legueporsísol o a si tua-
ci onesefici entes.

Una concl usi ón generalde est e est udi o es que l a intervenci ón de l os
poderespúbl icost iende,en muchoscasos,a repl icarl assol uci onesquehu-
bieran preval eci do de exi st irdi chosmercados,ut ilizando de manera com-
binada di versas i nst ituci ones como l a educaci ón grat ui ta,l ossubsi diosde
desempleo o l aseguri dad soci alparaconsegui runamej ora enelsent ido de
Paret o.
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1. La educaci ón en España

En España,ali gualque en ot rospaí sesde nuest ro entorno,elgast o públ ico en
educaci ón esunadel aspar tidasf undam entalesdel ospr esupuest os.Así ,en 1992
elgast o públ ico en educaci ón represent aba un 4 ,3% delPr oduct o InteriorBr uto
español ,un punt o inferioralde l am ediade l aOCDE.Losdat osr ecogi dosen el
Cuadro 1 ponen de m ani fiest o no sól o la im portanci adeest egast o si no tam bién
su el evado núm er o de benefici arios,asícom o l os r esul tadosde est a pol ítica en
térm inosdet asasdeescol aridad.

Lapregunt aquei nm ediatam entesur gees:¿porquéelEst ado sum inist ragratui ta-
m ente(o pordebaj o delcost e)elbi en educaci ón y no,porej em plo,l osal im entos

Gasto públ ico en educaci ón (M .ptas. ) 4179185
A lum nosen educaci ón i nfantil 1109925
A lum nosen educaci ón pr im aria 2694571
A lum nosen educaci ón secundar ia 3635137
A lum nosen educaci ón uni ver si taria 1526400
— Cicl o largo 1005000
— Cicl o cor to 521400
— Hum anidades 141300
— CC.Socialesy j urídicas 810000
— CC.Experim entales 127300
— CC.delaSalud 109800
— Carrerast écni cas 338000
Profesor esenseñanzapúbl icano uni ver si taria 361374
— M aestros 214002
— Profesor esE.secundar ia 127865
— Profesor est écni cosFPS 19507
Profesor esenseñanzauni ver si taria 67026
— CatedráticosdeUni ver si dad 6126
— Prof.t itularesdeUni ver si dad 19097
— CatedráticosE. U. 1538
— -Prof.t itularesE.U. 10663
— Otro profesor ado 29602
Tasaescol aridad (4–13 años)(% ) 100. 0
Tasaescol aridad (16–17 años)(% ) 76. 7
Tasaescol aridad (18–20 años)(% ) 49. 9
Tasaescol aridad (21–24 años)(% ) 28. 7

Fuente:M EC (1997)

Cuadro 1. Algunasci frassobr eelsi stem aeducat ivo español
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olosvest idosque,encam bi o,songr avadosconi m puestos?El lonosl levaahabl ar
del asr azonesexpl icat ivasdel aintervenci ón públ icaen m ateriaeducat iva.

2. Razonesdel a intervenci ón públ ica

Losar gum entosgener alm ente esgr im idospar a just ificarl a intervenci ón públ ica
en educaci ón son dedost ipos: 1

1. Equi dad.ElEst ado,en cuant o agrupaci ón pol íticade i ndivi duosconsi dera
deseabl e y j ust o que t oda per sona,con i ndependenci a de su r enta fam iliar
disponga de l as m ism as opor tuni dades. 2 Adem ás,elacceso a una m ej or
form ación i ntelect ualo pr ofesi onal ,per m itealci udadano accedera pr ofe-
si onesu ocupaci ones de m ayorval orañadi do y con r em uneraci ones m ás
al tas.

2. Efici enci a.Convi enerecor darquel aefici enci aasi gnat ivadel a«m ano invi -
si ble» sebasaen unaser iedesupuest osbi en conoci dos:( 1)l osagent esse
com portandef orm aparam étricacon r elaci ón al ospr eci os;( 2)exi stel iber-
tad de ent rada y sal ida en l a indust ria;( 3)elpr oduct o eshom ogéneo;( 4)
losi ndivi duosdi sponen de i nform ación per fect a;( 5)l ascur vasdeof ertay
dem andarepresent annosól o losbenefici osycost espr ivadossi nol ossoci a-
les;( 6)desde l a perspect iva delequi librio gener alcom pet itivo,espr eci so
queexi stanm ercadospar atodo t ipodebi enes( defini dosést osen elsent ido
deArrow-Debreu).

Podem osanal izarsisecum pl en en elcaso de l aeducaci ón todasesaspr e-
m isas.En r eal idad úni cam entepl antean pr obl em aslossupuest os( 4),( 5)y
(6).

En gener al ,l a inform ación no es un bi en l ibre,si no un bi en económ i co.
Ello suponeque l osi ndivi duosno di sponen de t odosl osel em entosde j ui -
ci o necesar iospar a desar rol larsu el ecci ón.En concr eto,vam osa anal izar
post eriorm ente cóm o la ausenci a de i nform ación en elm er cado de t raba-
jo,puede t enerconsecuenci asi m portantesen elám bi to educat ivo.Son l as
denom inadast eoríasdel aeducaci ón com o señalo com o fil tro.

En segundo l ugar,l a dem anda no r epresent a todos l osbenefici ossoci ales
de m anera que,com o señal aba M usgrave ( 1959)l a econom ía es un bi en
pref erent eounbi endem éritoparacuyapr ovi si ónesnecesar ioelapoyodel
sect orpúbl ico.
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Esci erto quel apropi acat egor íadebi enespr eferentesesdi scut iday puede
sersi m plem ente una t erm inol ogía que se em pl ea par a expr esareldeseo
de apoyo públ ico a l a producci ón o financi aci ón de un bi en concr eto.Si n
em bargo,cuando secom pl em entalateoríade l osbi enespr eferentescon l a
del asext ernal idadesencont ram osun fundam ento propi am enteeconóm i co
del aintervenci ónpúbl icaen educaci ón.

Elconsum o delbi en educaci ón gener a unos i m portantesef ect osext ernos
quenosont eni dosencuent aporl aact uaci óni ndivi dualdel osagent es.Esas
ext ernal idadesr equi eren deunaact uaci ón posi tivaporpar tedelEst adoque
resul te un punt o de equi librio en elque se i gual an l os cost es m arginal es
totalesy l osbenefici osm arginal est otalesy no sól o lospr ivados.

— Laeducaciónes,enci ertam edida«cont agi osa».Laexi stenci adei ndi -
vi duoscon m ayorpr eparaci ón,dest reza,capaci dad de di recci ón,et c.
provoca ef ect osext ernosposi tivosen aquél losot roscon l osque t ra-
baj a,a l osque di rige,f undam entalm enteen aquel lasact ivi dadesque
requi eren decooper aci ón ent revar iasper sonas.

— Junto a esosef ect osext ernosde car áct erpr oduct ivo exi sten ot rasex-
ternal idades,sicabe,m ás i m portantesy que t ienen un car áct erm ás
soci al .Una soci edad com puest a pori ndivi duosm ás cul tivados,que
poseen una m ayorcapaci dad de r azonam iento cr ítico,que son capa-
cesde veral ternativassuper ioresde oci o,escapaz de com bat irm ás
eficazm ent e probl em as soci ales com o l a m arginaci ón,l a xenof obi a,
ladrogodependenci a.Dehecho,elpr opi o funci onam ientodelsi stem a
dem ocrático dependecr uci alm entedequel osci udadanosel ijan asus
represent antesdem aneraresponsabl e;dequesean capacesdeopi nar
(elvot onoesm ásqueunaf orm aespeci aldeopi nión)conf undam ento
acer cadel ascuest ionesquesel espl antean.Dem ocr aci ay educaci ón
van,en est esent ido,indi sol ubl em enteuni das.

Estosef ect osext ernosdeor densoci alsont ani m portantesquehanser -
vi dopar ajust ificarnosól o lagratuidadsi no tam bién l aobl igatoriedad
de l aenseñanzaen aquel losni vel eseducat ivosdondel asext ernal ida-
desson m ayor es,esdeci ren l aenseñanzabási ca.

Final m ente y con r elaci ón a l a condi ci ón (6)es bi en conoci do que par a
alcanzarun r esul tado efici ente espr eci so agot art odasl asposi bi lidadesde
arbi traje.Enunequi libriocom petitivonadi epuedem ejorarsusi tuaci ónpor
m edio deli ntercam bio.El loexi gequeexi stanm ercadosper fect os,esdeci r,
queseaposi bleintercam biart odo t ipo debi enescont ingent es.3
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En elt erreno educat ivo exi sten opor tuni dadesde ar bi traje,de r eal izaruna
m ejora paretiana,que no pueden serl levadasa cabo porm edi o de l a ac-
tivi dad descent ral izada de l os i ndivi duos,alser i m posiblesdet erm inados
tiposde r elaci onescont ract ual esporaf ect ara aspect osper sonal ísi m osdel
com portam iento.

En elr est o deest eartícul o nosvam osaocuparm ásdet eni dam entededosde l os
aspect osapunt ados.Poruna par te,l a teoría de l a educaci ón com o fil tro,que ha
teni dograndi fusi ón,del am anodelanuevaeconom í adel ainform aciónyl ateoría
del osj uegos.Porot ra,l ajust ificaci óndelgast opúbl icoeducat ivo basándonosen
la ausenci a de det erm inadosm ercados,ut ilizando par a el lo la teoría delcapi tal
hum ano.

3. La educaci ón com o señal

Lapr im eradel ast eoríasquevam osar epasaresl aqueseconocecom o t eoríade
laeducaci ón com o señal .Su or igen est áen elar tícul o sem inaldeSpence ( 1973)
alque l uego si gui ó su m onografía (Spence 1974) ,si endo ut ilizado despuéspor
Arrow (1973)ySt igl itz(1973) .Laver si ónquevam osadesar rol larhaceusodel a
teoríadel osj uegos,en l al íneasegui daen l am odernam icroeconom ía.4

3.1. Un m odel o senci llo deseñal izaci ón

En unadet erm inadasoci edad exi sten doscl asesdei ndivi duos,a l osquebaut iza-
rem oscon l osnom bre de t ipo 1 y t ipo 2.La pr oporci ón de t rabaj adoresdelt ipo
1 la denom inam os p y l a de t rabaj adoresdelt ipo 2 ser á (1− p).Lossegundos,
debi do a sus habi lidades,capaci dades,di sposi ci ón alt rabaj o y consi deraci ones
anál ogas,son m áspr oduct ivosque l ospr im eros.Ll am ando vi a laproduct ivi dad
(m ediay m arginal )delt rabaj adori -ési m o,t endrem osque:

v1 < v2.

Losi ndivi duosder ivanut ilidaddelsal ario,w,y desut ilidaddelesf uerzo r eal izado
para obtenerun t ítulo,a l a que l lam am os f(e).Losagent esm áscapaceso m ás
labor iosost ienen unam ayorf aci lidad par aaprender :

f ′1(e) > f ′2(e).
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que qui ere deci rque l a desut ilidad en que se i ncur re para consegui runa uni dad
m ásdeeducaci ón esm ayorpar alost rabaj adoresdelt ipo 1.Si n em bargo,l aedu-
caci ón no i ncr em entaporsím i sm alaproduct ivi dad: 5

dvi

de
= 0.

Lascur vasdei ndi ferenci adel ossuj etosvanat enerpendi enteposi tiva6 y,adem ás,
lasdel ost rabaj adoresdelt ipo1 son m ási ncl inadas( Figura1).

e
e

w

U1

U2

v2

v1

U'2

e'~

Figura 1. Form adelascur vasdei ndi ferenci a

Sielem pr esar io est uvi erasegur o dequeelt rabaj adoresdelt ipo 1 no est aríadi s-
puest oapagar lem ásdev1.Encam bi osisupi eraqueesdelt ipo2est aríadi spuest o
a of recer le hast a v2.Elpr obl em a que se pl antea esque cuando un t rabaj adorse
present aen eldepar tam ento deper sonal ,elem pr esar io no escapazdedi st ingui r
aquégr upo per tenece.

Cuando elem pl eadorno pueda di ferenci aram bos t ipos de t rabaj adores,t endrá
queof recerat odosel losun sal ario igualal aesper anzam atem áticadel aproduc-
tivi dad:

w1 = w2 = E(v) = p ·v1+(1− p) ·v2 .

Elhecho dequeexi staunacor relaci ón negat ivaent re laproduct ivi dad y elcost e
de apr endi zaj e va a serut ilizado com o señalo i ndi ci o para ident ificara am bos
tiposdet rabaj adores.

Elcuadr o si gui enteresum elasi tuaci ón:

Lateoríadel osj uegospuedeser vi rnospar aexpl icarelr esul tadodeunj uegocom o
elqueveni m osdescr ibiendo. 7 Siquer em osquecadat rabaj adorm ani fiest ecuáles
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Tipo Product ivi dad Funci ón deeducaci ón Utilidad

1 v1 f1(e) U1 = U1 [w1− f1(e)]
2 v2 f2(e) U2 = U2 [w2− f2(e)]

su t ipo,porm edi o desu i nver si ón en educaci ón,ser ápreci so quesecum pl an l as
si gui entesr est ricci onesdecom pat ibi lidadcon l osi ncent ivos: 8

U1 [v1− f1(0)] ≥ U1 [v2− f1(e∗2)] (1)

U2 [v2− f2(e∗2)] ≥ U2 [v1− f2(0)] (2)

donde e∗
2 eselni velm í nim o de educaci ón que si rve par a ident ificaro separ ara

am bascl asesdet rabaj adores.

La expr esi ón (1)r equi ere que elt rabaj adorde t ipo 1 di sf rute de m ayorut ilidad
cuando opt a porno i nver tiren educaci ón (sabi endo que en est e caso r eci bi rá un
sal ario igualav 1)quecuando t ratadehacer sepasarport rabaj adorde t ipo 2,al -
canzando un ni veldeeducaci ón i gualae ∗

2,cobr ando un sal ario v2,per o suf riendo
unadesut ilidad i guala f 1(e∗2).

Larest ricci ón (2)i m pone,dem aner aanál oga,queelt rabaj ador2 di sf rutedeuna
m ayorut ilidadcuandosecom por tacom oloquees,i nvi rtiendoe∗

2 y reci biendoun
sal ario igualav 2,quecuando sehacepasarporun t rabaj adorm enoscual ificado,
no i nvi erteen educaci ón y obt ieneun sal ario v1.

Lasol uci ón deest ejuegoesl asi gui ente:9

1. A lfinaldelpr oceso l ost rabaj adoresel igen di ferentesni vel esdeeducaci ón,
lo que l os i dent ifica com o per teneci entes a una u ot ra cat egor ía.Porest e
m otivo elem pr esar io act ual iza suscr eenci as ( regl a de Bayes) ,con l o que
pagar ásal ariosdi ferentesa l asper sonascon un ni veleducat ivo baj o y con
niveleducat ivo al to.Esdeci rw 1 = v1 y w2 = v2.

2. Lost rabaj adoresdelt ipo 1,sabi endo quevan ar eci bi run sal ario igualav 1

no real izar án gast osen educaci ón:e ∗
1 = 0,porl o queU 1 = U1(v1).

3. Lost rabaj adoresdelt ipo2 i nvi erteneneducaci ónunacant idad i gualae ∗
2 =

ẽ,donde ˜eesaquel lacant idad deeducaci ón quesur gedelcr ucedel acur va
dei ndi ferenci adelt rabaj ador1 quepasapore = 0,con elni velsal arialv 2.

LaFigura2 reproducedem aner agráfica l aargum entaci ón quehem osacabam os
dereal izar.
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e
e

w

U1

U2

v2

v1

U'2

e'~

Figura 2. Equilibriosepar ador

3.2. Im pl icaci ones

1. Lar evel aci ón delt ipo concr eto decadat rabaj adorpuedeconduci raun au-
m ento delbi enest aralpoderasi gnarm ásefici entem ente lost rabaj adoresa
lospuest osdet rabaj o.

2. Laeducaci ónescost osa,desdeelpunt odevi stasoci al ,en elsent idodeque
esun gast o queno pr oporci onadi rect am enteaum ento en l aproduct ivi dad.
Esto puedesuponer ,dehecho,unapér didadebi enest arsoci al .En ausenci a
deseñal est odosl ost rabaj adoresganaban,según vi m os:

w1 = w2 = E(v) = p ·v1+(1− p) ·v2 .

porl oqueesobvi oquel ost rabaj adoresdelt ipo1est ánpeor ,puesenni ngu-
nodel osdoscasosi nver tíaneneducaci ónyahor aw1 = v1 < E(w),si em pre
que p > 0.

3. Laexi stenci adeal gún t rabaj adordelt ipo 1 det erm inaporsím i sm alacan-
tidad de educaci ón que deben poseerl os t rabaj adoresdelt ipo 2.Siexi ste
una pr oporci ón sufici entem ente el evada de t rabaj adoresdelt ipo 2,l a uti-
lidad que obt endr ían en ausenci a de i nver si ón en señal esser ía m ayorque
laqueobt ienen en est eequi librio separ ador,l o quesuponeunapér didade
bienest ar,t am bién par alasegundacl asedet rabaj adores.En defini tiva,siel
em presar io est á igualy siam bos j ugador esest án peor ,elbi enest arsoci al
puededi sm inui rcon l asseñal es( vi d.Fi gura3).

4. En concl usi ón,se cr itica est a vi si ón de l a educaci ón desde t respunt osde
vi sta:
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e
e

w

U1

U2

v2

v1

U2

~

NS

E(v)

Figura 3. Equilibrio separ adordom i nado en elsent ido dePar eto porunasi tua-
ci ón si n señal izaci ón

a) Enpr im erl ugar,segúnacabam osdever ,l aeducaci ónnosi em preser ía
deseabl edesdeun punt o devi stasoci al .

b) En segundo t érm ino,i ncl uso si endo deseabl e al gún m ecani sm o de
ident ificaci ón de am bos t ipos de t rabaj adores,se afir m a que es una
form am uy costosay quedeber ían buscar seot rasseñal esm ásbar atas
paraident ificara l ost rabaj adoresm ásproduct ivosy queno r equi eran
tanto esf uerzo ( a veces de años)par a consegui runa t itulaci ón cuya
úni cam isi ónser íaladei dent ificarunahabi lidadqueesi ndependi ente
del aeducaci ón.

5. Desdel aperspect ivacont raria,sisedem uest raquel aeducaci ónesunaseñal
val iosa,sepodr ía just ificarl a intervenci ón públ icaen elsi stem aeducat ivo.
Una prim era l ínea de ar gum entaci ón consi ste en que,par a garantizarque
laseñalno sea rui dosa,esdeci r,espr eci so quese cum pl an unosm ínim os
est ándar esdecal idad educat iva.Unam i si ón delEst ado ser ía ladesuper vi -
sarest osest ándar esde cal idad.Porot ro lado,sil a cant idad de educaci ón
queadqui ereeli ndivi duonodependesól odel adesut ilidaddeest udi ar,si no
tam bién de su capaci dad económ i ca,elpapelde l a educaci ón com o señal
aparecedi storsi onada.Par aquepuedadeci rsequel osagent esson «i gual es
except o en su habi lidad» com o afir m ábam osalpr inci pio de l asecci ón,l os
cost esde l a educaci ón no deben suponerdi ferenci asent re los i ndivi duos.
Ello just ificar ía lasubvenci ón al aeducaci ón ei ncl uso,sil a funci ón defil -
tro esl o sufici entem enteim portante,su gr atuidad.

Esci erto queest eno esm ásqueun m odel o m uy radi caly queexi sten ot rosque
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incor poran j unto alaspect o puro de señal izaci ón ot ros ef ect os de l a educaci ón
sobr e la product ivi dad delt rabaj o.En est e sent ido,pueden ci tarse l os m odelos
de separ aci ón (screeni ng).10 Sin em bargo,nos par ece m ás f ruct ífera otra l ínea
deargum entaci ón queexpl íci tam enteconsi deralaeducaci ón com o unaf orm ade
inver si ón,di ferentedel ainver si ón en capi talfij o y que,si n em bargo,esun f act or
esenci aldelcr eci m ientoeconóm i co.Nosest am osrefir iendo al ateoríadelcapi tal
hum ano.

4. Educaci ón,capi talhum ano ei nexi st enci a de
m ercados

La i dea f undam entalque se va a pl antearen est a secci ón esque elm er cado no
llega porsísól o a una asi gnaci ón efici ente de recur sos.La r azón ya l a hem os
apunt ado:no exi sten m ercadosper fect os.La educaci ón sur te ef ect osen ell argo
plazo y esést eelpr obl em aquepreci pi ta la inefici enci adeal gunassi tuaci onesal
no per m itirqueser eal icen t ransacci onesqueser ían vent ajosaspar atodos.

Laeducaci ónesunaf orm adeinver si ón,enelsent idodequel osr endi m ientosque
gener aseobt ienenal o largodem ásdeunej erci ci oeconóm i co;per oesunaf orm a
de i nver si ón di ferente de l a inver si ón en capi talf ísi co o en capi talfinanci ero,es
una i nver si ón en capi talhum ano,por que no puede separ arse de l a persona,no
puedevender senicom pr arsecom o act ivo.11

Variasnot asm erecerserdest acadasdeest al íneadepensam i ento:

1. M uchasdeci si onesr elativasal ainver si ónen capi talhum ano seadopt an no
en elám bi todelm er cado si noen eldel afam ilia,l o quei ncor poraaspect os
tales com o elcar iño o l a preocupaci ón por l os dem ás ( los hi jos)que no
suel en sert eni dosen cuent aen l asr elaci onesm ercant iles.

Son lospadr esqui enest ransm iten a l oshi jos,de m aner a consci ente o i n-
consci ente,gr an núm ero de conoci m ientosy act itudes;adem ásl ospadr es
son,sobr e todo en l os pr im eros años,qui enes adopt an l as deci si ones de
escol arizaci ón y educaci ón que consi deran adecuadaspar a sushi jos.Sise
qui ere anal izarcon r igorl a deci si ón de educaci ón es pr eci so est udi arl os
rasgosbási cosdeesadeci si ón em inentem entefam iliar.

2. La educaci ón i ncr em enta elcapi talhum ano y,con él ,l a product ivi dad del
suj eto en elám bi to laboraly t am bién su capaci dad dedi sf rutede l ascosas
(m úsica,l iteratura).Ést e esun aspect o intertem poralque no es t eni do en
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cuent aen elm odel o anteriordeseñal izaci ón.Lai nver si ónen educaci ón es,
en est esent ido,si m ilaral ainver si ón deunaem pr esaen capi talf ísi co.12

4.1. Un m odel o senci llo dei nversi ón en educaci ón

Elm odel o de f orm ación de capi talhum ano que vam osa exponeresdel iberada-
m entesenci lloy,apesardeel lo,puedeser vi rdebasepar aext raeral gunasconcl u-
si onesque pueden sercont rast adasem píricam ente.Losi ngredi entesbási cosdel
m odelo son l ossi gui entes:

1. Consi derarem os una soci edad en l a que convi enen en un m om ento dado
delt iem po dosgener aci ones;porun l ado l ospadr es,que son adul tos;por
otro,sushi jos,aún j óvenesy en per iodo de f orm ación.Par a si m plificarl a
cuest ión supondr em osque exi steun úni co agent e deci sor( padre o m adre)
y un úni co hi jo (o hi ja).Ll am arem osIp a la renta de l ospadr esy V p a su
funci ón deut ilidad.

Lospadr esder ivanut ilidadno sól odesu pr opi obi enest ar,si no tam biéndel
de sushi jos.La consi deraci ón de que consegui m oslosbi enesapel ando al
egoísm o de otrosagent es( elcl ási co ar gum ento esgr im ido porSm i th para
expl icarporquét enem ospant odosl osdí as)noesdeapl icaci ónenelám bi to
de l a fam ilia.Los padr es der ivan ut ilidad no sól o delbi enest arque el los
disf rutan hoy si no tam bién delbi enest ar f uturo de sus hi jos.Los padr es
van a dedi carpar te de su r enta a m ejorarsu consum o,( c),y ot ra par te,
quedenot arem ospory p,l avan adest inara l aeducaci ón desushi jos.Est a
educaci ón vaaserun i nput ,com o ver em os,deunaf unci ón decr eaci ón de
capi talhum ano.

Unaform am uy sencillade i ncor porarest osel em entosal truistasen l a fun-
ci ón deut ilidaddel ospadr esser íalasi gui ente:

Vp = up(c)+aVh,

dondeu p exhi bel aspr opi edadeshabi tual esdel asf unci onesdeut ilidad,es
deci r,u ′

p > 0 y u ′′
p < 0 y elpar ám etro a represent a la preocupaci ón de l os

padresporsushi jos.Cuant o m áscercaest éa de0,m enosal truistasson l os
padresy m ássepr eocupan porsu pr opi o bi enest ar.

Lal im itaci ón del osi ngresossuponeunar est ricci ón quedebesert eni daen
cuent aporl ospadr es:

c+yp = Ip .
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2. Elgast o en educaci ón esun i nputen l aform ación del oshi jos,en su i nver -
si ón en capi talhum ano,alquedenom i narem osHh.Suponem osquecuant o
m ayorsea elgast o en educaci ón (m ásañosen l a escuel a,m áspr ofesor es
particul ares,m ásl ibros,et c.),m ayorser á tam bién elcapi talhum ano acu-
m ulado.

Losest udi osem píricos t am bién ponen de m ani fiest o la relaci ón exi stente
entre elcapi talhum ano delpadr e y elde l oshi jos.Gener alm ente,cuant o
m ásam pliaesl aform ación del ospadr es,m ayorest am bién l adel oshi jos.
Estehechosugi erequel aproduct ivi daddel ainver si ónencapi talhum anose
veaf ect adaposi tivam enteporl aeducaci óndel ospadr es( Hp):ai gual dadde
gast oeneducaci ón,l ospadr esm áspreparadossonm ej oresm aestros;qui zás
dedi quen m ástiem po aenseñarasushi jos,o sepan gui arlosy aconsej arles
m ejor.

Final m ente,l aevi denci aem píricat am biénsugi ereunar elaci ónposi tivaen-
tre laproduct ivi dad del a inver si ón en capi talhum ano y l acapaci dad ( inte-
lect ual ,habi lidadm anual ,et cét era)delpr opi o est udi ante(Ah).

Todo el lo nosl levaapost ularl asi gui entefunci ón depr oducci ón decapi tal
hum ano:

Hh = f (yp,Hp,Ah) (3)

donde,segúnhem osar gum entado,f y > 0,f H > 0,f A > 0.Adem ássupone-
m osqueest afunci ónescóncava,esdeci r,exhi berendi m ientosdecr eci entes.

3. La i nver si ón en capi talhum ano va a r endi rsus f rutos en elm er cado del
trabaj o.Suponi endoqueelr endi m ientodecada«uni dad»decapi talhum ano
esl am ism aeigualpar atodosl osci udadanosei gualar c,t endrem osquel a
rentadequedi spondr áelhi jo vi enerepresent adapor :13

Ih = rc ·Hh (4)

4. Elpr obl em aentoncesconsi steen:

máx
c,yp

Vp = up(c)+aVh(Ih) , (5a)

s.ac+yp = Ip , (5b)

Ih = rc · f (yp,Hp,Ah) . (5c)

Vam osasuponerquel asol uci ón esi nterior,dem aner aquet odo padr erea-
liza un gast o en educaci ón posi tivo ( yp > 0),al go quenospar ece bast ante
adecuadopar arepresent arl asi tuaci óndel asoci edadespañol a,per oquepu-
dierasercr iticadoenaquél lasot rasenl asqueI p est anbaj oqueapenast iene
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sent ido pl antearse cuest ioneseducat ivascuando no est án bi en cubi ertasni
si qui eralasnecesi dadesm ateriales.

En estecaso l asol uci ón delpr obl em aconsi steen que:

rc · fy(yp,Hp,Ah) =
u′p
aV ′

h

. (6)

Definim osRH ≡ rc · fy(·) parasi m bolizarquel o queapar eceal a izqui erda
del aecuaci ón (6)no esot racosasi no l atasader endi m iento (m arginal )de
laeducaci ón.14 Estacondi ci ón nosi ndi caquel ospadr esi nver tirán en edu-
caci ón hast aelpunt o en que l a rentabi lidad de l am ism aigual e la relaci ón
m arginalde sust ituci ón ent re los dos bi enes:bi enest aract ualdelpadr e y
bienest arf uturo delhi jo.Sepuedecom pr obarquel apar te izqui erdade( 6)
es decr eci ente con y,m i entrasque l a par te derecha es cr eci ente.Gr áfica-
m entesepueder epresent arest acondi ci ón deópt im o de la form a ilust rada
en l aFigura4.

y

RH

U' /aV'p        h

RH

y*

Figura 4. Elecci ón delgast o educat ivo ópt im o

5. Par tiendo deesacondi ci ón deequi librio esposi blereal izaral gunosej erci -
ci osdeest áticacom parativa.

a) Cuant o m ayorsea l a renta de l ospadr es( Ip),m ayorser á la cant idad
dest inadaa l aeducaci ón de l oshi jos.Est o asu vez t ieneelef ect o de
que,aum ent aelcapi talhum anodelhi joy,port anto,su r entafutura:15

Ip ↑⇒ yp ↑,cp ↑,Hh ↑, Ih ↑ .

Gráficam ent e est o se r epresent a m ediante un despl azam iento haci a
abaj o del acur vau ′/aV ′.
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b) Cuant o m ayorsea elgr ado de al truism o de lospadr es( a)aum ent ará
elcapi talhum ano delhi jo:

a ↑⇒ yp ↑,cp ↓,Hh ↑, Ih ↑ .

Podem osrepresent arest e cam bio m ediante un despl azam iento haci a
abaj o tam biéndeu ′/aV ′.

c) Siaum ent a rc debi do,porej em plo,a una m ej orade l aproduct ivi dad
delcapi talf ísi co ent onces,se pr oduce un despl azam iento tanto de l a
cur vau ′/aV ′ haci aarribacom o del acur vaRH haci a laderecha.Est o
supone que elef ect o sobr e yp esam biguo.De hecho,puede dem os-
trarsecon al go deál gebraqueelef ect o sobr eHp est am bién am biguo
y que,si n am bigüedad,aum ent alarentafuturadelhi jo:

rc ↑⇒ yp ↑↓,cp ↑↓,Hh ↑↓, Ih ↑ .

d) Tam bi én podem osanal izarquéocur re cuando aum ent am oselcapi tal
hum ano delospadr es( Hp).Gr áficam ent eest o ser epresent acom o un
despl azam iento del asdoscur vas,en i gualsent ido queant es.Si n em -
bargo,en est ecaso,sepuededem ost rarquesól o elef ect o finalsobr e
yp esi ndeterm inadopor quetantoelcapi talhum ano( Hh)com ol arenta
delhi joaum enta:

Hp ↑⇒ yp ↑↓,cp ↑↓,Hh ↑, Ih ↑ .

e) Exact am ente igual esef ect osse pr oducen cuando aum ent am osla ca-
paci dad o habi lidad delhi jo (Ah):

Ah ↑⇒ yp ↑↓,cp ↑↓,Hh ↑, Ih ↑ .

En laFigura5 ser eproducen l osdespl azam ientosquedan or igen al osr esul tados
anteriores.

Lasconcl usi onesobt eni dasr espect o delcom por tam ientodel ospadr esen l o refe-
renteal aeducaci ón desushi josl aspodem osr esum iren l assi gui entes:

1. Losgast oseneducaci ónyl arentadel ospadr esest ánposi tivam entecor rela-
ci onados.Adem ásl ospadr esm ásal truistast am biéndedi canm ásrecur sosa
laeducaci ón desushi jos.Esbast antepl ausi bleconsi derarqueam bosef ec-
tosvi enen j untos;est o supondr íaconsi derarqueelal truism o dependedel a
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y

RH

(U' /aV' )p        h  1

RH

(U' /aV' )p        h  2

(a)SiI p ↑ ó a ↑

y

RH

(U' /aV' )p        h  1

(R  )H  1

(U' /aV' )p        h  2

(R  )H  2

(b)Sir c ↑,Hp ↑ ó Ah ↑

Figura 5. Resul tadosdeest áticacom parativa

renta de l a fam ilia,esdeci r,a = a(IP).En cual qui ercaso,de nuest ro aná-
lisi sse obt iene que l oshi josde f am iliascon m ásr ecur sosvan a di sf rutar
deun m ayorni veleducat ivo,que l espr oporci onaráeldí adem añanaunos
ingresosm ásel evados.

2. Lasf unci onesde pr oducci ón de capi talhum ano t am bién di fier en de f am i-
liaa fam ilia,f undam entalm entedebi do a l acor relaci ón queexi steent re la
educaci ón de l ospadr esy l a de l oshi jos.Se han r eal izado r egresi onesdel
si gui entetipo:

Ih = a+bIp+gHp+e

obteni éndosegener alm enteunval orposi tivot antoparaelpar ám etrobcom o
para elpar ám etro g.En l a di scusi ón ant eriorhem osj ust ificado l asr azones
porl asqueest opuedeocur rir.Dehecho,en l asr egresi onesseobt ienegene-
ralm enteque0 < b< 1 lo quesugi erequeexi steunaci ertaregresi ón haci a
lam edia:exi stencom ponent esest ocást icosqueexpl icanporquéunaper so-
na di sf rutade una gr an prosper idad;l osdescendi entesdelm i sm o tam bién
vanaserm ásr icosquel am ediaperoen térm inoscom par ativosson«m enos
ricos» quesuspadr es.Est asr egresi onest am biénsugi eren queelef ect o que
tieneH p sobr elarentadel oshi jospuedeseri ncl uso m ási m portantequeel
propi o ef ect o deI p.

3. Tam bi én hem osvi stocóm o lacapaci dad del ossuj etosi nfluyeen l osr endi -
m ientosdel aenseñanza,si endo t eni doen cuent aest ehecho porl ospadr es.
Loshi josm ásintel igenteso capacesvan a di sponerde una m ayorcapi tal
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hum ano y m ayores r entas,aunque no n ecesar iam ente de un m ayorgast o
económ ico en educaci ón.

Estos r esul tados son bast ante i lum inador es.Si n em bargo,ant es de anal izar l as
razonesdeporquépuedei nterveni relsect orpúbl icoeneducaci ónesconveni ente
introduci ren nuest ro m odelo consi deraci onesadi ci onal es.

4.2. Ext ensi ones

Vam os a exponera cont iuaci ón var ias am pliaci onesdelm odel o que l o acer can
m ása la real idad;en l aprim era introduci m oselcapi talfinanci ero com o alterna-
tivaalcapi talhum ano,dem aner aquel ospadr espuedan dej arunaher enci aasus
hi jos;l a segunda i ncl uye l a exi stenci a de i ndivi duoscon di ferenteshabi lidades;
segui dam enteanal izar em osexpl íci tam entelasdi ferenci asder entaent relasf am i-
lias.Fi nal m ente añadi m os la preocupaci ón de l ospadr esporl a fase de su vi da
post erioral ajubi laci ón.

1. La pr im era ext ensi ón tiene que vercon l a posi bi lidad de r eal izardonaci o-
neso l egadosdi rect am ente en di nero y no a t ravésde i nver si ón en capi tal
hum ano.

Lospadr esdi sponen ahor a de dos i nst rum entospar a m ejorarl a si tuaci ón
económ ica de sus hi jos;pueden gast arun cant idad y p en educaci ón,con
unarentabi lidad m arcadaporR H,o ahor rarunadet erm inadacant idad par a
que,j unto con l osi nteresescor respondi entes,r evi ertan alhi jo en elper io-
do si gui ente,seam edi anteunadonaci ón o unaher enci a.Suponem osqueel
rendi m iento delcapi talfinanci ero est ádado y esi gualaR k.Así ,elpr oge-
ni tort ienequeel egi rent resu consum o ( c),elgast o en educaci ón (yp)y el
ahor ro (kp).Si em prequeRH > Rk elpadr eoptarápor«i nver tir» en su hi jo
baj o la form a delcapi talhum ano.En caso cont rario preferirá hacer lo con
capi talfinanci ero.

Laconsecuenci a inm ediataesquesiobser vam osdonaci ones,t ienequeser
porqueelr endi m ientodel ainver si ónencapi talfinanci ero esi gualelr endi -
m iento del a inver si ón en capi talhum ano,est o es,R H = Rk.LaFi gura6(a)
represent a elcaso de i nver si ón si m ultáneaen am bosact ivos,m i entrasque
laFigura6(b)un caso en elquesól o sei nver tiráen capi talhum ano. 16

Esteej em plopreci sam enteponedem ani fiest ocóm opuedenaf ect arl asr es-
tricci ones financi eras a di ferentes i ndivi duos.Si acept am os que,poruna
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y

RH

U' /aV'p        h

RH

y* y*+k

Rk

(a)Sol uci ón i nterior:t anto yp com o kp

son posi tivos

y

RH

U' /aV'p        h

RH

y*

Rk

(b)Sol uci ón de esqui na:y p > 0 pero
kp = 0

Figura 6. Incor poraci ón delsect orfinanci ero

ci ertaim perfecci ón en l osm ercadosdecapi tales,no exi steun úni co t ipode
interéssi no queést evar íadeunaf am iliaaot ra,ent oncespueden ocur rirsi -
m ultáneam entesi tuaci onescom o l asr epresent adasen l osdospanel esdel a
Figura6:eli ndivi duoqueseenf rentaaunt ipodei nterési nferiorencont rará
óptim o inver tirunacant idad m ayoren capi talhum ano. 17

2. En segundo l ugar,supongam osque exi sten doshi joscon di ferenteshabi -
lidades( Ak

c > Al
c).I ncl uso aunque elpadr e qui si eraque l oshi josdi sf ruten

eldí a de m añana de i gualr enta,l a sol uci ón ópt im a consi st iría en i nver -
tiren educaci ón en am bos de m aner a que se i gual asen l os r endi m ientos
m arginal esdeam bos.El lo im plicar ía,segúnnuest rossupuest os,unam ayor
inver si ónen capi talhum ano en elhi jo m áshábi l.

Estehi jom áscapazvaaacabart eni endounm ayorst ockdecapi talhum ano
porl o quedi sf rutaría,en pr inci pio,deunar entasuper ior.Est asol uci ónefi-
ci entesól o puedecom pagi narsecon eldeseo dequel osdoshi josdi sf ruten
dem ayorbi enest arenelf uturosiexi steunm ercadoqueper m itaelt rasvase
de renta ent re loshi josen elper iodo en queam bosson adul tos.Ser ía pre-
ci so queen elm om ent o en queseadopt an l asdeci si onesdeeducaci ón l os
hi jospudi eran com prom etersecon unar egl aderepar to expost .

Sin em bargo,est asol uci ón no esf act ible,dadal anaturalezaper sonal ísi m a
del arelaci ón yelhecho dequem uchasdeci si onesdet om anporl ospadr es
incl uso desdeen elm om ent o de l a infanci ade l oshi jos.Sielpadr equi ere
verasushi joscon i gualr entay sino exi sten esosm er cados,acabar íaigua-
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lando o bi en elcapi talhum ano deam bos,o bi en l a inver si ón en educaci ón.
En elpr im ercaso gast aríam ásen educaci ón en elhi jo m enoscapazy en el
segundoam bosobt endr íani gualt itulaci ón.Enl osdossupuest osl asol uci ón
essubópt im a.

ElEst ado puede i nterveni ren est a cuest ión porm edi o de un si stem a de
educaci óngratui tay,post eriorm ente,r eal izarunt rasvaseder entaporm edi o
dei m puestospr ogresi voso at ravésdesubsi diospordesem pl eo o i nval idez
o m ediante sal ariossoci ales,porej em plo.En est e caso est aría adopt ando
unasm edi dassi m ilaresal asquehubi eranpreval eci dodehabersi doposi ble
esem ercado i nexi stente.

3. Anal icem osa cont inuaci ón elcaso de per sonasi dént icasen t odo,except o
en l a rentadesuspadr es.Ut ilizando elar gum ento anterior,l asol uci ón efi-
ci enteconsi st iríaen quesei gual asen l osr endi m ientosdel aeducaci ón par a
todos l os i ndivi duos.Sil ospadr esdi sponen de m ásr ecur soshem osvi sto
quel acant idad deeducaci ón yp esm ayor.Est o im plica,ai gual dad det odo
lo dem ás,que elr endi m iento m arginalde l a educaci ón de l oshi josde pa-
dresr icosesm enorqueelde l oshi joscon padr esm enosr icos.Unapeset a
m enosgast adaen l oshi josr icos,par aentender nos,r educeelbi enest arso-
ci alen m enosde l o que l o aum entaesa m ism apeset a gast adaen l oshi jos
defam iliaspobr es.

Deexist irm ercadosper fect osl asol uci ón consi st iríaen quel ospadr esm ás
pudi entesfinanci asen— direct am enteoat ravésdel osi nterm ediariosfinanci eros—
la educaci ón de l oshi joscon m enosr ecur sosy que,post eriorm ente,est os
segundosdevol vi esenelpr ést am o.Elar regl oprivadopar ecebast antedi fíci l
especi alm enteporl a incer tidum breexi stentey por queelcapi talhum ano,a
di ferenci a delcapi talf ísi co,no si rvecom o gar antíacol ateraldeun pr ést a-
m o.

Laspol íticasdepr ést am osa laeducaci ón real izadasen m uchospaí sespor
partedelsect orpúbl ico t iendenpr eci sam enteareproduci rl ast ransacci ones
quehubi eran si doefici entes,deserposi bles.

4. Una cuar ta ext ensi ón consi steen añadi rl a preocupaci ón de l ospadr espor
su j ubi laci ón.Adem ásdevi vi rdur antesum adurez,l ospadr esenelper iodo
si gui enteest án j ubi ladosyno t rabaj an.Suponi endoquenoexi stesegur idad
soci al ,ést ost ienenqueahor rarhoydem aner aquet enganf ondossufici entes
en elm om ent odelr etiro.

Sepuededem ost rarquel asol uci ónópt im aconsi ste,ali gualqueen elcaso
anterior,en i nver tirsi em preenelact ivom ásrentabl e.Puedequeseacabeen
una sol uci ón i nterioren l a queRk = RH,per o tam bién esposi blequesól o
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se i nvi erta en capi talhum ano sipar a elr ango r elevant e,R H > Rk.Sur ge
aquíuna di ferenci a con r elaci ón alej em plo delpunt o anterior.Par a que
est aúl tim asoluci ón sea f act iblequi zásseapr eci so per m itirque l ospadr es
puedan dej ardeudas,en l ugardeher enci asposi tivas.Elpadr e inver tiríaen
elact ivo m ásrentabl e(elhi jo)acam bi o dequeést e lepagasesu consum o
del avej ez.

En caso cont rario,elpadr e tendr ía que i nver tiren act ivosfinanci erospar a
trasl adarahor ro de un per iodo alsi gui ente,i ncl uso aunque l a rentabi lidad
de l a inver si ón financi era fuese m enorque l a rentabi lidad de l a inver si ón
en capi talhum ano,sol uci ón que,evi dentem ente,no esefici ente.18 En con-
cl usi ón,l asol uci ón efici enteconsi steen i nver tiren elact ivo m ásrentabl e,
m uchasveceselcapi talhum ano,aunque el lo suponga dej ardeudascom o
herenci a.Resol veresepr obl em aenelám bi toprivadoesi m pensabl eyaque
no esposi bletom ardeci si onessobr e laeducaci ón deun hi jo — en especial
en l osest adi osi nici alesdesu f orm ación— porm edio decont ratosquedi e-
ran der echo a l osf rutosde l a inver si ón.Est a nueva i nefici enci a puede dar
lugaraquel aasi gnaci ón der ecur sosseasubópt im a.

Se ha argum entado (Becker1991:362ss)que l a coexi stenci a en m uchos
países,ent re el los elnuest ro,de un si stem a público de pensi onescon un
si stem a educat ivo,t am bién públ ico,puede j ust ificar se com o un i ntento de
supl iresa i m perfecci ón de m ercadosporm edi o delr ecur so a l a autoridad
sober ana delEst ado.Lospadr esse com pr om eten hoy a sacr ificarpar te de
suconsum opr esent een f avordesushi jos,yést os,all legaral aedadadul ta,
secom prom eten,adevol verelpr ést am o real izado porsuspadr esm ediante
lacont ribuci ón alsi stem apúblico depensi ones.

5. Concl usi ón

Podem osresum irent resl asconcl usi onesf undam entalesdelanál isi sreal izado.En
prim erl ugar,l aausenci adem ercados,debi daal apropi anaturalezadelcapi talhu-
m ano im pidequel amano invi si bleproduzcaporsísol aelr esul tadoópt im odesde
elpunt o de vi stade l a efici enci a.En ot rasocasi onesl a ausenci a de i nform ación
perfect aen elm er cado det rabaj o desem bocat am bién en sol uci onessubópt im as.

En segundo t érm ino,elest udi o real izado ponedem ani fiest o que l a intervenci ón
delsect orpúbl ico t iende,en m uchoscasosar epl icarl assol uci onesquehubi eran
preval eci dodeexi st irm ercadosper fect os.Enest esent idoelgast oeducat ivo,com -
binadoporpol íticasfiscal esr edi st ribut ivaspuedei nterpretarsecom ounaf orm ade
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real izarunam ej oraparetianadebi enest ar.

Final m ente es pr eci so dest acarque est as expl icaci ones com pl em entan aquél las
otrasbasadasen l asconsi deraci onesdeequi dad,r edi st ribuci ónydeef ect osext er-
nosde or den soci al .Ti enen l a vent aja,a nuest ro juici o,de que nosper m iten ser
m ásconcr etosal ahoradeexpl icarelf undam ento dei nst ituci onescom o l aense-
ñanzagr atui ta,l ospr ést am osescol aresei ncl usol aconexi ónent redosi m portantes
partidasque f orm an parte de l osgast ossoci ales:l a educaci ón y l aspr est aci ones
económ icas.
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Notas

1 Vid.porej em plo Bustos( 1998)o A l bietal .( 1994)

2 Éstaesl alect uraquehabr íaquedar le,porej em plo,alar tícul o 27.1denuest raCons-
tituci ón,que r econoce elder echo de t odos l os español es a l a enseñanza,o el27. 4 que
est abl ece l agratuidad de l aenseñanza bási ca.I ncl uso elar t.40. 1 puede sepuede aduci r
com o argum ento delcom pr om iso expl íci to con l aequi dad.

3 Llam am osbiencont ingent eaaquélquevi enedefini donosól oporelel em entom ate-
rial( ej .un par aguas)si no tam bién porsu di sponi bi lidad espaci al ,t em poral ,r eferidaaun
posi ble event o futuro.Un bi en cont ingent e ser íaporej em plo,un par aguasen Sal am anca
eldí a3 deoct ubre de1997 sil lueve,queesun bi en di st into deun par aguasen Logr oño
eldí a4 dem ayo sihacesol .

4 Este ej em plo es si m ilara l a exposi ci ón que podem os encont rar en Kr eps ( 1990:
629ss)Var ian (1992:470)y,en especi al ,M as- Colel letal .( 1995:450ss) .

5 Tam bién se podr ía suponer ,porej em plo,que v i = e.En est e caso l a educaci ón sí
ser vi ría para incr em entarl a product ivi dad.Si n em bargo,cr eem osen l osm odelosde ca-
pi talhum ano capt uran de m anera m ucho m ásexact a est e proceso,porl o que aquínos
cent ram osúnicam enteen un m odel o deseñal izaci ón pura.

6 Paraver lo cal cul am osladi ferenci alt otaldeU i:

dUi = Ui [vi − fi(e)]dwi −Ui [vi − fi(e)] f ′i (e)de = 0.

y agr upam ostérm inospar aobtener :

dwi

de
=

Ui [vi − fi(e)]
Ui [vi − fi(e)]

f ′i (e) > 0.

7 Nosotrosnosvam osacent rarúni cam enteen ell lam ado equi librio separ ador.

8 Enocasi onessedenom i naaest asr est ricci onescom o «r evel adorasdel aver dad».

9 Enestetipo dej uegos,elconcept o deequi librio quehayqueem pl eareselequi librio
bayesi ano per fect o,con un r efinam iento debi do aCho y Kreps( 1987) .

10 M ientrasqueen l osm odelosdeseñal izaci ón eselt rabaj adorelquehaceun esf uer-
zo pordi ferenci arse,en l osde separ aci ón es l a par te m enos inform ada,en est e caso el
em pleador ,elquedi señaun m enú decont ratosdem aneraquel ost rabaj adoresseaut ose-
lecci onen.Vi d.porej em plo elar tícul o pi onero deRothschi ld y Stigl itz(1976) .
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11 Conlaexpr esi óncapi talhumanonosr eferim osalacapaci dad pr oduct ivadel osi ndi -
vi duosyaunqueseencuent ran referenci asaest easpect o enPetty,Adam Sm ith,M ar shal l,
su m odernaut ilizaci ón ar rancadel ascont ribuci onesdeT.W .Schul tzy Gary S.Becker .

12 Laeducaci ón f orm al,úni co el em ento en quenosvam osacent raraquíno eselúni -
co com ponent e delcapi talhum ano;l aeducaci ón i nform aly elapr endi zaj e atravésde l a
exper ienci a son t am bién f orm as de inver tiren ser es hum anos.La t eoría delcapi talhu-
m ano sirvepar aexpl icarot rosm uchosaspect osr elaci onadoscon l aeconom ía laboral ,al
creci m iento y desar rol lo económ i coso l adi stribuci ón del arenta.

13 Lossupuest osde pr oporci onal idad y hom ogenei dad delcapi talhum ano puede pa-
receral go rest rict ivosper o introduci rno l ineal idad y het erogenei dad,si endo posi ble,no
apor tanadaesenci alt eni endo en cuent a losl ím itesdenuest radi scusi ón.

14 Paraver lo:

dIh

dyp
= rc

dHh

dyp
= RH .

15 Ofrecem oselanál isi sal gebraico en est eprim ercaso,y porsi m plici dad suponem os
sól o queH h = f (yp).Podem ospar tirde:

c+yp = Ip

aV ′ [rc f (·)] rc fy(·) = u′p .

y di ferenci arelsi stem acon relaci ón ay p,cy I p obteni endo:

[ −u′′ arc

(
fy2V ′′rc + fyyV ′)

1 1

][
dc
dy

]
=

[
0

dI p

]

Llam ando |D| aldet erm inantedel am atrizdel aizqui erda,dadosnuest rossupuest ossobr e
lasf unci onescor respondi entes,t endrem osque |D| > 0 lo quenosper m ite est abl ecerl os
si gui entesr esul tados:

dyp

dI p
=

−u′′

|D| > 0,

dcp

dI p
=

−arc

(
fy2V ′′rc + fyyV ′)

|D| > 0,

dHh

dI p
=

dHh

dyp

dyp

dI p
= fy

dyp

dI p
> 0.

16 Enestanotahacem osunr esum endel asol uci ónal gebraica.Elpr obl em aseplantearía
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com o:

máx
c,yp,kp

Vp = up(c)+aVh[rc f (·)+Rk ·kp] ,

s.ac+yp+kp = Ip .

LasCPO paraun m áxim o son:

u′(c) = lp , aV ′
cRH = lp , aV ′

cRk ≤ lp ,

adem ás de l as r est ricci ones delpr obl em a.Apl icando l as condi ci ones de Kuhn- Tucker
sabem os que l a úl tim a expresi ón se cum pl irá com o igual dad cuando ef ect ivam ente se
real icen donaci onesen di nero (kp > 0)y com o desi gual dad en caso cont rario.

17 Aunque est e ej em plo est á const ruido sobr e la base de l asdonaci ones y,port anto,
nosest am osrefir iendo alt ipodei nterésreci bido porl afam ilia,elanál isi sser íasem ejante
siadm i tiésem osl aposi bi lidad deendeudar se y dej arno unaher enci a posi tiva si no dej ar
deudascom o her enci a.

18 Analíticam ente,l lam ando cm alconsum o delpr im erper iodo y c o aldelsegundo,D c

alasdonaci onesy b alf act ordedescuent o,elpr obl em asería:

máx
cm,co,yp,kp,Dc

Vp = u(cm)++bu(co)+abVh(Ic) ,

s.acm+yp +kp = Ip ,

co +Dc = Rk ·kp ,

Ic = r · f (·)+Dc .

Elpr obl em asepueden expr esardem aner am áscom pacta:

máx
cm,co,yp,Dc

Vp = u(cm)++bu(co)+abVh(rf (·)+Dc) ,

s.acm+yp +
co

Rk
+

Dc

Rk
.

La sol uci ón cuando l ospadr es r eal izan i nver si ones en am bos t iposde capi taly cuando
adem ásdej an her enci asr equi erequesecum pl an l assi gui entesCPO:

u′(cm) = lp , bu′(co)Rk = lp ,
baV ′

cRH = lp , baV ′
cRk = lp .

adem ásde l a rest ricci ón delpr obl em a.En est e caso obt enem os,el im inando l en l asdos
últim ascondi ci ones,quese i gual aelr endi m iento obteni do poram bost iposdei nver si ón,
Rk = RH.Com binando l asegunday l acuar taobtenem osque

u′(co)Rk = aV ′
c .
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